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ΘΕΜΑ Α  ( 5+5+15=25  ) 

α .Πότε μια συνάρτηση  f  δεν  είναι συνεχής σε ένα σημείο xo του 
  πεδίου ορισμού της ; 

β. Διατυπώστε το Θεώρημα Μέγιστης – Ελάχιστης τιμής 

γ . Ερωτήσεις Σωστού – Λάθους : 
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γ3. Αν f  γνησίως φθίνουσα σε ένα διάστημα Δ του πεδίου ορισμού της 

τότε για οποιαδήποτε x1 , x2  Є Δ  με   x1 ≠ x2  ισχύει  ( ) ( ) 0
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γ4. Αν η f είναι ορισμένη σε διάστημα Δ και δε μηδενίζεται σε αυτό τότε 
  αυτή ή είναι θετική ή είναι αρνητική για κάθε x є Δ . 

γ5.  Αν  0 < α < 1 τότε  0x
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ΘΕΜΑ Β ( 5+7+6+7=25 ) 

Δίνεται η συνάρτηση  ( )
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α) Δείξτε ότι f γνησίως αύξουσα στο (- ∞ , 0] και γνησίως φθίνουσα στο 
  (0,+∞) . 

β) Βρείτε τα  ( ]( ) ,0  f −∞   και  ( )( ) 0,  f +∞ . 

γ) Δείξτε ότι η  f(x) = 0 έχει ακριβώς δύο λύσεις στο R ,έστω x1 < x2
αυτές , και ότι : x2 – x1 < 2 .

δ) Υπολογίστε το όριο : 
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ΘΕΜΑ Γ(9+9+7=25) 
 
Δίνεται η συνάρτηση  f :R→R για την οποία ισχύει : 
 

• ( )
2 2ημx + 2x + 7x 2x + 5x+7f x ,
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≤ ≤ για κάθε x > 0 . 

 
 

α) Δείξτε ότι   : 
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β) Υπολογίστε το όριο   
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γ) Δείξτε ότι   : 
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ΘΕΜΑ Δ(9+9+7=25) 
 
Δίνεται συνεχής συνάρτηση  f :R→R για την οποία ισχύουν : 
 

• ( )( ) ( )2 2 22 4 2 4 ,f x x x x f x+ = + + +  για κάθε x є R . 

• ( ) π πf 2 =4ημθ-2 , θ - ,
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α) δείξτε ότι η συνάρτηση  ( ) ( ) 2g x f x x= +   διατηρεί πρόσημο στο R. 
 

β)Δείξτε ότι ( ) 2f x = x 4-x , x R+ ∈  και υπολογίστε τη γωνία θ . 
 

γ) αν α , β ∈ R δείξτε ότι η εξίσωση 
( ) ( )f α f β

+ =0
x-1 x-2  έχει στο (1,2)   

    ακριβώς μια λύση . 
 


