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ΘΔΜΑ  Α 

Α1. Να απνδείμεηε όηη: 

      Αλ κηα ζπλάξηεζε f είλαη παξαγωγίζηκε ζ’ έλα ζεκείν 0x  ,ηόηε είλαη θαη ζπλερήο 

      ζην ζεκείν απηό. 
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Α.2 Πόηε κηα ζπλάξηεζε είλαη παξαγωγίζηκε ζε έλα δηάζηεκα [α,β] ηνπ πεδίνπ  

      νξηζκνύ ηεο; 
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Α3. Να εξκελεύζεηε γεωκεηξηθά ην ζεώξεκα Βνlzano. 
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Α4. Να σαπακηηπίζεηε ηιρ πποηάζειρ πος ακολοςθούν, γπάθονηαρ ζηο ηεηπάδιο ζαρ ηη 

λέξη, Σωστό - Λάθος δίπλα ζηο γπάμμα πος ανηιζηοισεί ζε κάθε ππόηαζη. 

α. Η εηθόλα f(Γ) ελόο δηαζηήκαηνο Γ κέζω κηαο ζπλερνύο θαη κε ζηαζεξήο ζπλάξηεζεο 

   f είλαη δηάζηεκα. 
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β. Αλ γηα ηελ ζπλάξηεζε f νξίδεηαη ε αληίζηξνθή ηεο 
1f 
 ηόηε ζα ηζρύεη

     1

ff f x x,   x D  
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γ. Ιζρύεη | x | | x |   γηα θάζε x  .
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ΣΔΛΟ΢  1Η΢  ΢ΔΛΙΓΑ΢ 

Διαγώνισμα  7ο

Makis
Highlight

Makis
Highlight



ΑΡΧΗ  2Η΢  ΢ΔΛΙΓΑ΢ 

δ. Αλ νη ζπλαξηήζεηο f,g νξίδνληαη θνληά ζην 
0x  θαη ππάξρεη ην     

0x x
lim f x g x


ηόηε ηζρύεη         
0 0 0x x x x x x

lim f x g x lim f x lim g x
  

 
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ε. Αλ κηα ζπλάξηεζε f είλαη νξηζκέλε ζην   θαη ζπλερήο ζην δηάζηεκα [α,β],ηόηε ζα

  είλαη θαη’ αλάγθε ζπλερήο ζην α θαη ζην β. 
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ΘΔΜΑ  Β 

Γίλεηαη ε ζπλάξηεζε f κε ηύπν  
2x x

f x
x 2

 



, ,   κε  

x 2
limf x 7


 . 

Β1. Να ππνινγίζεηε ηα α,β. 
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Β2.Γηα α=3 θαη β=-10. 

α. Να απνδείμεηε όηη ππάξρεη  0x 0,1  ηέηνην,ώζηε  2 4 3

0 0 0 0f x x x 6x 28     
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Έζηω ζπλάξηεζε g γηα ηελ νπνία ηζρύεη    2f g x x 1 x 5     γηα θάζε x .

β. Να απνδείμεηε όηη   2g x x 1 x  
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γ. Να ππνινγίζεηε ην     
x
lim g x 1 g x


 
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ΘΔΜΑ  Γ 

Έζηω δύν ζπλαξηήζεηο f ,g :    γηα ηηο νπνίεο ηζρύεη όηη ε ζπλάξηεζε f g  είλαη

1-1. 

Γ1. Να απνδείμεηε όηη ε g είλαη 1-1. 
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Γ2. Να ιύζεηε ηελ εμίζωζε      3g f x x x g f x ln x 2     . 
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Γ3. Αλ ην ζύλνιν ηηκώλ ηεο ζπλάξηεζεο g είλαη ην  0,  ,λα βξείηε ην πιήζνο ηωλ

     ξηδώλ ηεο εμίζωζεο 
 g x

e 1  ,α>0. 
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Γ4. Αλ γηα θάζε x 0  ηζρύεη     g f ln x 1 g x 2   ,λα βξείηε ηνλ ηύπν ηεο f.
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ΘΔΜΑ  Γ 

Έζηω f κηα ζπλερήο ζπλάξηεζε  f : 0,   ε νπνία ηθαλνπνηεί ηηο ζρέζεηο:

●     x x 2e 2f x e x f x     γηα θάζε x 0  

●  2e f 2 1 0   

Γ1. Να απνδείμεηε όηη ν ηύπνο ηεο f είλαη   xf x x e   γηα θάζε x 0  
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Γ2.α. Να κειεηήζεηε ηε κνλνηνλία ηεο ζπλάξηεζεο f. 
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β. Να απνδείμεηε όηη  
   f 0 2015f 1

f 2016
2016


 . 
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γ. Να απνδείμεηε όηη ε εμίζωζε  f x 0  έρεη κνλαδηθή ξίδα ζην δηάζηεκα  0,1 .
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Γ3. Έζηω όηη g,h :    είλαη δύν ζπλαξηήζεηο ώζηε γηα θάζε x 0  λα ηζρύεη

      g h x 2f x h x  .Να απνδείμεηε όηη:

i. Η ζπλάξηεζε h αληηζηξέθεηαη.
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ii. Η γξαθηθή παξάζηαζε ηεο g,έρεη θνηλό ζεκείν κε ηελ επζεία y=x.
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